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Pratarme

Paprastai ziurint, Kenguros konkursas téra tik kelios desimtys (tiesa, labai nekasdieniskuy)
matematikos uzdaviniy, susitikimas su kuriais uz sprendéjo suolo trunka nepilnas dvi akademines
valandas. Ir viskas. Tik tiek.

Paprastai ziurint, ir musy garsiausiojo alpinisto Vlado Vitkausko paskutinis metras jkopiant j
Everestg irgi susidéjo ne is simto judesiy, o kai kurie is juy gal ir apskritai tebuvo tik krusteléjimai.
Tiesa, tie krustelé¢jimai turéjo buti nezmoniskai sunkus.

Taciau kodél tiek daug zmoniy ty kopimy imasi j realius kalnus ir kodél net per 5 mili-
jonus vidurinés mokyklos mokiniy kasmet pavasarj kopia j Kenguros kalnelius? Kuo tie Kenguros
kalneliai tokie patrauklus, kokios ten aukstumeéles atsiveria? Juk dabar jau nebeissisuksi burbte-
léjes: ,,Jie neturi kg veikti, tai ir sprendinéja visokius uzdavinukus®. Juk nepasakysi, kad milijonai
taip jau ir neturi ka veikti Sitokioje pramogu gadynéje.

Ar tik ne todél, kad tie milijonai gerai zino, jog baigiamajame kopime jy laukia nors ir jveikia-
mi, bet labai grazus, patrauklus uzdaviniai, kuriuos spresdamas gali uzsikabinti pacia tauriausia
to zodzio teikiama prasme? Kaip tai zinojo (o jei ne — tai suzinojo) per 31300 Lietuvos 1-12 klasiy
mokiniy, dalyvavusiy konkurse 2025 metais. Juk konkursas — it Zavus tornadas (o tokiy irgi buna)
— negriaudamas supurto jtempta mokyklos dieny tékme ir pralékes palieka beveik nematoma, bet
aisky pedsaka visy susidurusiy su juo vaizduotése. Jo imi ilgetis daznai pats to nesuvokdamas —
zymia dalimi butent iS to ilgesio pamatyti paprasty, graziy bei viliojanc¢iy uzdaviniy ir atsiranda
milijonai dalyvaujanciyjy.

Keliasdesimt lemtingy darbo minuciy kiekvieny mety kovo ménesio treciaji ketvirtadienj
vainikuoja begale jdéty pastangy ir kruopsty triusa, nejkyriai visam iSminties trokstanciam pasau-
liui be paliovos teigdamos, kad galva lauzyti prasminga, kad ir matematikos uzduotis sprendziant
galima patirti zaisminguma, speliojimo azarta, zaibiskus, netikétus proto nusvitimus.

Nepamirskime, kad vertinami yra tik dalyviy atsakymai, o atsakymag kiekvienoje uzduotyje
reikia pasirinkti (ir kuo grei¢iau!) is penkiy duotyju. Ar tikrai teisingas tas atsakymas, kuris
is pirmo zvilgsnio atrodo labiausiai tikétinas? Ar tas uzdavinys tikrai toks sunkus, kad verciau
ji praleisti? O gal tereikia pastebeéti kokig smulkmeng, savaime nekrintancia j akis, ir uzdavinys
is karto issispres? Ar pasédéti prie sio uzdavinio dar kelias minutes? O gal verciau rizikuoti ir
is karto rinktis labiausiai patinkantj atsakyma? Juk jei pataikysi — priklausomai nuo uzdavinio
sunkumo gausi 3, 4 ar 5 taskus, taciau jei rizika nepasiteisins ir prasausi pro salj — bus blogiau
su Saltu buhalteriniu tikslumu atimama ketvirtis to, kas butu pridéta atsakius teisingai. (Visgi
pastebésime, kad | minusa nusiristi Kenguros konkurse nejmanoma, nes kiekvienam mokiniui vien
uz dalyvavima dosniai skiriama 30 tasky.)

Su panasiais klausimais konkurso dalyviai susiduria daznai, nes Kenguros uzdaviniy sprendi-
mai buna gana netikéti, kvieCiantys sprendéja padaryti atradimg — persokti per standartinio
mastymo barikadas. Taip milijonai sprendéjy perpranta, kokia sSmaiksti gali buti uzduotis, kaip is
keliy minciy bei paprasty sakiniy jau gali sukristi jos sprendimas — Stai jau, regis, net gali atskirti,
uz kuriy salygos zodziy ar skaiciy slapstosi tikrasis atsakymas.

Dabar stabtelékime akimirkai ir paklausykime keliy zodziy iS Kenguros gelmiy Lietuvoje ir
visame pasaulyje. Kas gi mums tg kasmetj viesulg siuncia?

Kaip nesunku nuspéti, konkurso idéja gimé ir labai sekmingai rutuliojosi Australijoje, o Fu-
ropoje ji émeé sklisti i§ Prancuzijos. Prancuzai suteiké Kengurai ir jos dabartine organizacine
iSvaizda. Lietuvoje prie Kenguros konkurso istaky stovéjo ir labai daug nuveiké jvairios institu-
cijos, mokyklos ir kitos savo gyvenimg svietimui paskyrusios organizacijos bei entuziastingi pra-
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dininkai. Tarp sumaniai j Lietuva Kenguros konkursg viliojusiy institucijy pirmiausiai minétini
Svietimo ir mokslo ministerija, Vilniaus universiteto Matematikos ir informatikos institutas bei
Matematikos ir informatikos fakultetas. Nuo 2016 m. rugséjo lietuviskoji Kengura glaudziasi po
Lietuvos matematiky draugijos sparnu. Kalbant sSiek tiek zaismingiau, butent jy galingomis pas-
tangomis grakstaus bei efektyvaus mokymo simboliu tapes gyviunas su visa savo mokslo kariauna
buvo atviliotas ir, dristame tai sakyti nedvejodami, negrjztamai atsuoliavo pas mus bei jsikure
Nemuno zeméje.

O Siaip, Kengurai nuolat musy gyvenime randantis, viskas vyksta kaip visur, kur rimtai
dirbama. Ir Kenguros ratas sukasi kiaurus metus — net vasaromis, kai, atrodyty, tik atostogos,
geriausiai konkurse pasirodziusieji mokiniai kvie¢iami j stovyklas, kur gali dalyvauti tiek sporti-
niuose, tiek matematiniuose, tiek kituose smagiuose renginiuose. O rudenj ekspertai, suvaziave is
viso pasaulio, renka uzdavinius konkursui, per ziema jie verciami j desimtis kalby, adaptuojami
ir pritaikomi taip, jog kartais atrodo, kad jie sugalvoti kaimyniniame miestelyje. Vien Lietuvoje
Kengura kalba keturiomis kalbomis: lietuviy, lenky, rusy ir angly.

Tik taip, nepastebimai bei niekada nenuleidziant ranky, ir gali uzgimti konkursas, kei¢iantis
jo dalyviy poziurj j matematika. Tik tai ir teparodo, kaip moderniam zmogui duoti derama
pasirengima dar modernesnei mus uzgriunanciai ateiciai, j kuriag jam lemta zengti.

Sis kelias nei$vengiamas — juo teks eiti. Eiti bus jdomu, kartais siek tiek baugu, gal net sunku
— bet jo vingiai jveikiami, o ji pasirinkusiyjy uzmojai stebinantys.

Kas gi miisy laukia kelionéje? Sioje knygeléje pateikti konkurso uzdaviniai, pro kuriuos 2025
mety kovo 20 diena keliavo ir gausiai sprendé 11-12 klasiy (Senjoro amziaus grupé) mokiniai.
Be to, norintys pasitikrinti, ar jie tikrai gerai sprendé, panudusieji pasiziureti, kaip dar galima
spresti Siuos uzdavinius arba kaip juos pajégia spresti jy pateikéjai, knygeléje ras ir visy uzdaviniy
atsakymus su sprendimais.

Kaip jau seniai visi zino, norint rasti ar pasirinkti teisingg atsakyma i penkiy duotyjy,
ne visada butina grieztai iSspresti uzdavinj ar kaip kitaip perkratyti visa pasaulio iSmintj, todél
ir knygeléje pateikiami kai kuriy uzdaviniy ne tik griezti matematiniai sprendimai (jie zZymimi
zenklu !), bet ir ju kenguriniai sprendimai, paaiskinantys, kaip nusigauti iki teisingo atsakymo,
uzdavinio iki galo taip ir neiSsprendus (tokie sprendimai-nusigavimai pazymeti zenklu 7). Kai
vienokiy ar kitokiy sprendimo budy yra daugiau nei vienas, jie zZymimi zenklais 77, !! !l ir
pan. Nors konkurse-zaidime pakanka klaustuku pazymeéto sprendimo, tikimes, kad matematikos
galvosukiy sportu uzsikrétusiam skaitytojui nebus svetimas ir azartas iSsiaiskinti viska iki galo bei
pereiti uzdavinio lynu be penkiy atsakymy apsaugos.

Tad kvieciame keliauti ir pavaikstinéti juo kartu su Kengura — iSméginti turimas jégas bei
zadinti savo kurybines galias, kuriy jus, mielas skaitytojau, sitiek daug turite!

Organizatoriai



2025 m. Senjoro uzduociy salygos

Klausimai po 3 taskus

1. Siy mety skai¢ius yra sveikojo skai¢iaus kvadratas: 2025 = 452. Kiek maziausiai mety praeis,
kol tai ir vél nutiks?
A)25 B)91 C)121 D)500 E) 2025

2. Vieng po kito sviedus penkis akmenis, jie kliudé langa taskuose A, B, C, D, E
(7r. pav.). Kliudzius langa kuriame nors taske, stikle atsiranda i$ to tasko iSeinan- A
tys tiesus jtrukiai, kurie uzsibaigia ties jau esamais jtrukiais arba ties lango krastu. C
Kokia tvarka akmenys kliudé langa?
A) DACBE B) ABCDE C) BDACE D) BCDAE E) DCABE

3. Akvariume plaukioja 20 zuvyciy. Kiekviena i$ jy yra auksiné, sidabriné, zalia arba juoda.
Lygiai 17 zuvyc¢iy néra sidabrinés, lygiai 15 néra zalios, o lygiai 12 néra juodos. Kiek auksiniy
zuvyciy yra akvariume?

A)8 B)7 C)6 D)4 E)3

4. Skaicius 88 x 888 yra
A) tarp 8 ir 88
B) tarp 88 ir 888
C) tarp 888 ir 8888
D) tarp 8888 ir 88 888
E) tarp 88888 ir 888 888

5. Kurj skai¢iy gausime, iStrauke kvadratine Saknj i§ 16167
A)4 B)4® )4 D)s® E)16*

6. Figuros sudaromos is skrituliuky, kaip parodyta paveik-
slélyje: pasirinkus nelyginj skai¢iy n > 1, suglaudziami
stulpeliai, kuriuose skrituliuky is eilés yra 1, 3, 5, ..., n,
tada n, n —2, n—4, ..., 1. Kiek skrituliuky sudaro penk-
taja maziausia tokig figura?

A)72 B)7 C)7 D)78 E)S80

7. Padalijus v/11 i$ 3, gautas skaic¢ius a. Kuriam intervalui jis priklauso?
A) (0;1) B) (1;2) C)(23) D) (34) E)(45)

8. Taskai A, B, C, D, E yra kvadratiniy langeliy virSunés (Zr. pav.). Gabija
pasirinko vieng is jy, o kiekvienus du is likusiy keturiy tasky sujungé atkarpa.
Kurj taska pasirinko Gabija, jei jokios dvi gautos atkarpos néra lygios?
A)A B)B C)C D)D E)E E



9.

10.

Emilis, pirkdamas savo mégiamas bandeles, Siemet uz keturias sumoka tiek, kiek pernai uz
penkias. Kiek pabrango viena bandelé?

A) 10% B)20% C)25% D)30% E)50%

Kengurai Kingai patinka realieji skaiciai, kuriuos jmanoma uzrasyti tokia desimtaine trupmena:
pries kablelj yra tik skaitmuo 0, o po kablelio yra bent vienas skaitmuo ir pirmasis is jy
nelyginis. Kuris paveikslélis gaunamas, koordinaciy plokstumoje Oxy pazyméjus visus taskus
(x;y), kuriy abi koordinatés patinka Kingai?

; ; ; ;
= \
A)O 1x B)o 1% C)o 1x D)o 1 x E)O

Klausimai po 4 taskus

11.

12.

13.

14.

15.

R
Apskritimo su centru O ketvirtis PQ kerta staciojo trikampio OPR jzambing
PR (zr. pav.). Dvi nuspalvintos figuros yra lygiaplotés. Koks yra atkarpos OR @
ilgis, jei OP =17
3 4
A) T B) - C)+v2 D) - E) Kitas atsakymas
2 2 ™ P 1 0

Austéja jvairiy moksly olimpiadose laiméjo du aukso ir penkis sidabro

medalius. Jie tam tikra tvarka sunumeruoti skaiciais 1, 2, 3, ..., 7. Austéja [®@®’ Q00
nori taip sudeti tris medalius vienoje dézutéje, kad lygiai vienas is jy buty [@@@] (D)6
aukso medalis. Paveikslélyje parodyti Sesi budai, kaip tai galima padaryti. [@@@] 000
Kokia yra dviejy aukso medaliy numeriy suma?
A)7 B)8 C)9 D)10 E)I11

UzZmoksliskiy miestelio zemélapis padalytas j sritis A, B, C ir D
(zr. pav.). Jos yra priskirtos keturioms Uzmoksliskiy mokykloms:
kiekviena sritj sudaro visi taskai, kur artimiausia mokykla yra viena is
ty keturiy. Mokyklos, kuriai priskirta sritis D, koordinatées zemélapyje
yra (9;1). Kokios yra mokyklos, kuriai priskirta sritis A, koordinates?
A) (0:4) B)(L4) ©) (15 D) (156) E) (2:4)

C

D

B /

—= N W e OO N o

0
0123456738910

Plokstumoje nubrézta skaiciy tiese. Kiekvienam is jos tasky 0, 1,
3 ir 6 reikia nubrézti po apskritima su centru Siame taske. Jokio
apskritimo viduje negali buti kito apskritimo tasky, bet ap-
skritimai gali liestis (paveikslélyje parodyta viena i$ galimybiy).
Kokia yra didziausia galima tokiy keturiy apskritimy spindulio
ilgiy suma ry + ro + rg + 147

A)3 B)4 C)5 D)6 E) Jokia sumos reiksmé néra didziausia galima

o®

~C O\
SRR

Koks yra maZiausias naturalusis skai¢ius N, kuriam skai¢ius \/21/3v'N taip pat yra naturalu-
sis?
A)212.36  B) 2¢.3%  (C)2*.30.5% D)2'.32 E) Kitas atsakymas



SALYGOS

16.

17.

18.

19.

20.

Didelés 4 x 4 aikstelés kiekviename langelyje tupi kengura (zr. pav.). Nuaidéjus
varpo duziui, kiekviena kengura i savo langelio turi persokti j gretima (j langelj,
gretima pagal krastine, t. y. istrizai sokti draudziama). Jokia kengura negali
palikti aikstelés, o viename langelyje gali atsidurti ir kelios kenguros. Kiek dau-
giausiai tusciy langeliy gali buti po 100 varpo duziy?

A)l5 B)14 C)12 D)10 E)38

Penkiazenklis skaicius N18N N dalijasi is 18. Kiek yra galimy skaitmens N reiksmiy?
A) Viena B) Dvi C) Trys D) Néevienos E) Daugiau nei trys

Pavaizduotos figuros langeliuose tam tikra tvarka po viena jrasyti skaiciai 1, 2,
3,4, 5,6, 7, 8. Kiekvienoje langeliy, turin¢iy bent viena bendrg virsune, poroje
esantys skaiciai skiriasi daugiau nei per 1. Tada skaic¢ius X lygus

A)larba8 B)2arba7 C)3arba6 D)4arbab5 E)7arbag X

Slibiny ukyje laikoma 10 slibiny. Jokie du i jy neturi po tiek pat galvy. Lygiai penkiy slibiny
galvy skaiciai dalijasi iS 5, o lygiai septyniy slibiny galvy skaic¢iai dalijasi iS 7. Daugiausiai
galvy turintis slibinas yra n-galvis. Kokia yra maziausia galima n reikSmeé?

A)105 B)77 C)75 D)63 E) Kitas atsakymas

Senelé paémeé didelj rutulio formos siuly kamuolj ir émé megzti kojines. Numezgus 70 to paties
dydzio kojiniy, siuly kamuolio spindulys sumazéjo perpus. Kiek dar tokiy kojiniy senelé gali
numegyzti i$ likusiy siuly?

A)70 B)50 C)30 D)20 E)10

Klausimai po 5 taskus

21.

22.

Skraidancios 1ékstés Sesis iSéjimus saugo trys kubiniai ir trys
sferiniai ateiviai (zr. pav.). Vienas i$ ju yra kapitonas. Kazkurios
vienos formos ateiviai visada sako tiesa, o kitos — visada meluoja.
Kiekvieno ateivio paklausus, ar ateiviy rate kapitonas yra jam
gretimas ateivis, gauti atsakymai, parodyti paveikslélyje. Kurj
iséjimg saugo kapitonas?

A)A B)B C)C D)D E)E

Taip

Pusskritulis jbréztas i skritulio ketvirtj, kaip parodyta paveikslélyje. Cia
pusskritulio skersmuo AB yra lygiagretus su skritulio ketvirCio spinduliu,
kurj sis pusskritulis lie¢ia. Koks yra skritulio ketvircio plotas, jei pusskritulio
plotas lygus 127

A)25 B)30 C)32 D)36 E)42



23.

24.

25.

26.

27.

28.

29.

30.

Lentoje uzrasyti skaiciai 3 ir 5. Kiekvienu éjimu nutrinami tuo metu lentoje esantys skaiciai a
ir b, kur a > b, o vietoj ju uzrasomi skaiciai a + b ir a — b. Kokie du skaiciai bus lentoje po 50
éjimy?

A)3®ir5*® B)3Yir5°% C)3-2%ir5.2%  D)2.-3%ir2.5%

E) Kitas atsakymas

Penkios plytos sudétos, kaip parodyta paveikslélyje. Vienu éjimu
leidziama pasalinti bet kurig plyta, ant kurios tuo metu neguli kita
plyta. Kiekvieno éjimo metu Kajus atsitiktinai pasirenka vieng is
plyty, kurias tuo metu leidziama pasalinti, ir pasalina ja. Kokia
tikimybé, kad plyta IV bus pasalinta treciuoju éjimu?

1 1 1 1 1
A)- B)- - D)- E)-
)3 By ©OfF Dy By

)

Astuoni taskai A, B, C, D, FE, F, G, H priklauso pusapskritimio skers- G

meniui AD ir paciam pusapskritimiui, kaip parodyta paveikslélyje. Kiek E
yra trikampiy, kuriy virsunés yra trys is siy 8 tasky?

A)15 B)50 C)51 D)52 E)54 A B ¢ D
Léja ir jos jaunesnysis brolis Linas vienu metu nuo namy isvaziavo dviraciais tuo paciu taku.

Léja po 20 minuéiy apsigrezé ir émé vaziuoti atgal link namy. Kai ji susitiko vis dar pirmyn
vaziavus] Ling, Sis taip pat apsigrezé ir émé vaziuoti atgal. Abu vaikai visg laikg vaziavo
pastoviais greiciais: Léja 18 km/h, o Linas 12 km/h. Kiek minuciy Léja, sustojusi pradiniame
taske, lauké atvykstancio Lino?

A4 B)6 C)8 D)10 E)15

Nubraukus naturaliojo dvizenklio skaic¢iaus paskutinj skaitmenj, jis sumazéjo a procenty. Kuris
is duotyjy penkiy skai¢iy yra arciausiai didziausios galimos skaiciaus a reikSmés?
A)10 B)50 C€C)9 D)95 E)99

Taisyklingajame astuonkampyje, kurio krastinés ilgis lygus 1, nubreézti astuoniy
apskritimy lankai, kaip parodyta paveikslélyje. Cia kiekvieno apskritimo cen-
tras yra viena iS astuonkampio virsuniy, o spindulio ilgis lygus 1. Koks yra
nuspalvintos figuros perimetras?

2 3 4
A) g B) Zﬂ C) % D) = E) Kitas atsakymas

Kiekviename 7 x 10 lentelés langelyje jrasytas skaicius. Paveikslélyje
parodyti jrasytieji skaic¢iai 20 ir 25. Lenteléje kiekvieno 3 x 4 arba
4 x 3 staciakampio 12 skaic¢iy suma lygi 0. Kokia yra lentelés visy 70 20|25
skaiCiy suma?

A) —45 B) —-25 C)—-20 D) -5 E) Nejmanoma nustatyti

Taisyklingojo sesiakampio ABC'DEF krastinéje BC' pazymeétas taskas P.
Paveikslélyje nurodyti dviejy trikampiy plotai. Koks yra trikampio APF

plotas?
A)53 B)54 C)56 D)60 E)64 /
C



Senjoro uzduociy sprendimai

1. B) 91

! Po 45% pirmas tinkamas mety skaicius yra 462. Toks jis bus, pra¢jus = = 462 — 452 mety.
Atsakymag greitai rasime, pritaike kvadraty skirtumo formule:

z = (46 4 45)(46 — 45) = 91 -1 = 91.

2. (A) DACBE

! Vienas jtriikis i A uZsibaigia ties jtriikiu i D, todél langas taske D kliudytas
anksciau nei taske A. Taip pat pastebékime, kad vienas jtrukis is C uzsibaigia ties
jitrukiu i$ A, vienas jtrukis is B — ties jtrukiu i$ C, o vienas jtrukis i$ E — ties jtrukiu | B
is B. Vadinasi, vienintelé galima akmeny, kliudziusiy langa, tvarka yra DACBE.

3. (D) 4

| Sidabriniy, zaliy ir juody Zuvy¢iy akvariume yra atitinkamai

20 — 17 = 3, 20—15=5 ir 20—-12 =8.

Vadinasi, auksiniy zuvyciy akvariume yra 20 —3 — 5 — 8 = 4.

11 Sudéje duotuosius zuvyciy skaicius 17, 15 ir 12, kiekviena sidabrine, zalia ir juodg Zuvyte
iskaic¢iuosime po du kartus, o kiekvieng auksing — po tris kartus. Taigi gausime dvigubg visy
zuvyciy skaiciy, prie kurio pridétas ieSkomas skaicius x:

4 =17+154+12=20-24+ 2 =40 + =, r =4

4. (D) tarp 8888 ir 83888

! Pastebékime, kad 8888 = 88-101 ir 88888 > 88000 = 88-1000. Atsakymas D teisingas, nes
88 padaugine is 888, gausime daugiau nei padaugine i 101, bet maziau nei padaugine is 1 000.

5. (C) 4'6

! Skai¢iaus n = /1616 kvadratas turi biiti lygus 16'6. Taigi kieno kvadratas yra 16'°? Kadangi
16' = 16%? = (16°%)?, tai n = 16%. Taciau atsakymuose tokios iSraiSkos néra. Atkreipkime
démesj, kad laipsnio 16'® pagrindas yra kvadratas: 16 = 4%. Vadinasi,

1616 — (42)16 — 42-16 — 416~2 — (416)2 n = 416'

11 leskomas skaicius lygus v/1616 = (1616)2 = 16162 = 16216 = (162)'6 = (,/16)'6 = 416,
10
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6. (A) 72

? Kiekviena figiira turi vertikalia simetrijos agj. Skai¢iuodami, kiek
skrituliuky yra kairéje nuo Sios aSies, pastebékime deésninguma: ,ee, .:EE:. .:E::::.
1+3=2% 14+3+5 =232 1+3+5+7 =42 Toliau Soje °° *ee’ ':EE:'
sekoje turétume gauti 52 ir 62. Tada penktaja maZiausig figiirg
sudaro 62 + 6% = 72 skrituliukai.

Renkamés atsakyma A.

-

Penktojoje maziausioje figuroje i$ abiejy pusiy nuo vertikalios simetrijos asies skrituliuky yra
po 1+34+5+T7+9+ 11 =36. Taigi figura sudaro 36 -2 = 72 skrituliukai.

Bendruoju atveju m-taja maziausia figura sudaro a,, = (1 +3 4+ ...+ (2m + 1)) - 2
skrituliuky. Sig formule galima suprastinti. Pasiréme formule 2k +1 = (k+1)? — k2, gauname

143+...+2m+1) = (12=0*)+(2°=1*)+...+((m+1)*—m?) = (m+1)>,  an=2(m+1)>

7. (1:2)

Kadangi 3% < 11 < 42, tai 3 < /11 < 4, ir tada skai¢ius a = /11 : 3 yra tarp 3 :3 =1
ir 4:3 < 2. Vadinasi, 1 <a < 2.

e

8. D) D

? Lengva pastebéti, kad be tasko B arba FE likusiy keturiy tasky aibe A B
turi simetrijos asj ir kad atitinkamai AC' = DFE (dvilangiu staciakampiy ey

L_d__e2 1
istrizainés; taip pat AD = CE) arba AB = C'D (langeliy krastinés; taip pat L D
AC = BD). Galime atmesti atsakymus B ir E. Kiek sunkiau yra pastebéti, ETT e
e _J__L_1

kad BD = DE (dvilangiy stac¢iakampiy jstrizainés). Si lygybé leidZia atmesti
atsakymus A ir C.
Renkamés atsakyma B.

! Galime tarti, kad langeliy krastinés vienetinio ilgio. Gabijai pasirinkus taska D, jos nubrézty
atkarpy ilgiai visi skirtingi:
AB =1, AC =22 412 = /5, AE =3 =9,
BC=V12+12=+2, BE=V3+12=V10, CE=+22+22=8,

Taigi atsakymas D tinka. Kad netinka like keturi atsakymai, jsitikinome ? dalyje.

9. (C) 25%

! Vienos bandelés pernykste kaing pazymékime a Eur. Siemet keturios bandelés kainuoja 5a Eur,
o viena %‘1 Eur. Bandelé pabrango %"“ —a = § Eur — ketvirtadaliu buvusios kainos, taigi 25%.
11 Kiek procenty pabrango viena bandelé, tiek ir keturios. O keturios pabrango ketvirtadaliu: prie

ju bendros kainos prisidéjo dar vienos (penktos) bandelés kaina. Gauname 25% pabrangima.
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10. (E) o

? Kingai nepatinka, pavyzdziui, skai¢iai 0,05, 0,25, 0,45, .... Todél jokie taskai su tokiomis y
koordinatémis negali buti pazymeéti plokstumoje Oxy. Taciau atsakymuose A-D nubrézus is
tokiy tasky sudarytas horizontalias tieses y = 0,05, y = 0,25, ..., jos kirsty juodasias sritis,

taigi eity per pazymetus taskus. Tik atsakyme E jos nekliudyty juodyjy kvadraty.
Renkamés atsakymg E.

| Kingai patinka skaidiai, uzrasomi pavidalu 0,a..., kur a = 1, 3, 5, 7, 9. Kiekvienam a tai
visi skaiciai tarp 0,a = & ir 0,a999... = 0,a(9) = %' (imtinai). Gauname penkis tinkamy

skaiciy intervalus I, = [0,1; 0,2], I3 = [0,3; 0,4], I5 = [0,5; 0,6], I; = [0,7; 0,8], Iy = [0,9; 1].
Vadinasi, plokstumoje Oxy reikia pazyméti visus taskus (z,y), kur € I,, y € I,. Cia
turime 5 - 5 = 25 galimybes pasirinkti a ir b. Kiekvienai i3 juy atitinkami taskai (x,y) sudaro

kvadratg I, x I, kurj riboja vertikalios tiesés z = & ir o = 2t bei horizontalios tiesés

10 10
y= % ir y= bfr—ol. Tokie 25 kvadratai pavaizduoti atsakyme E.

11. @) 5

! Dviejy nuspalvinty figiry ploty nusakyti neméginkime. Vietoj to pastebéki- R
me, kad jas papildzius ta pacia nenuspalvinta sritimi, gaunamos didesnés, bet
paprastesnés figuros — skritulio ketvirtis OP(Q) ir statusis trikampis OPR. Q

Kadangi nuspalvintos figuros lygiaplotés, tai didesniyjy figury atitinkami
plotai S; ir Sy taip pat lygis. Skritulio plotas 4S; lygus 7-OP? = 7. Taigi

™ _OP-OR _OR
4 N 2 27

12. (©) 9

? Turime Sesis skaiciy trejetus (Zr. pav.). Yra du tokie (aukso medaliy)
skaiciai, kuriy kiekviename trejete yra po lygiai viena. Jei vienas is dvie-
ju skaiciy yra 1, tai pagal trejeta (1,2,3) kitas néra nei 2, nei 3. Pagal 000060
trejeta (2,3,4) tai skaicius 4. Taiau tarp duotyjy atsakymy skaiciaus [(3)(@)(5)|[(@)(5)(6)
1+ 4 =5 néra. Analogiskai gauname, kad poroje su skaic¢iumi 2 turi
buti skaicius 5, su skaic¢iumi 3 — skaic¢ius 6, ir t. t. Turime atsakyma GE0|| ©OQ)
A) 245 =17, bet trejete (6,7,1) néra nei 2, nei 5. Tuo tarpu medaliai
3 ir 6 galéjo buti aukso: visuose trejetuose yra po vieng is siy skaiciy.

Renkames atsakyma C) 3 +6 = 9.

9

m
4

-

Duotuose trejetuose (1,2,3) ir (4,5,6) visi 6 medaliai skirtingi. Téra du aukso medaliai, ju
yra po vieng kiekviename is Siy trejety. Todél likes medalis Nr. 7 yra sidabro. Analogiskai
nagrinédami trejetus (2,3,4) ir (5,6,7) bei trejetus (3,4,5) ir (6,7,1), atitinkamai gauname,
kad medaliai Nr. 1 ir Nr. 2 yra sidabro. Taigi aukso medaliu trejete (1,2,3) tegali buti medalis
Nr. 3, o trejete (6,7,1) — Nr. 6. Vadinasi, ieSkoma numeriy suma lygi 3+ 6 = 9.
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13. (©) (1;5)

? Tarkime, kad sri¢iy A, B, C'ir D mokyklos yra atitinkamai taskuose X, Y, Z ir T(9;1). Sri¢iy

-

B ir D taskai atitinkamai yra arciau Y nei 7" ir ar¢iau 7" nei Y. Galima nuspéti, kad Siy sri¢iy
bendros atkarpos taskai yra vienodai nutole nuo Y ir T, taigi taskai Y ir T yra simetriski jos
atzvilgiu. Taip gauname Y'(3;1). Analogiskai nagrinéjant sritis A ir B bei ju bendra atkarpa,
galima jzvelgti, kad X turétu buti taskas (1;5), simetriskas Y(3;1) tos atkarpos atzvilgiu. Dél
visa ko galima pasitikrinti: analogiskai nagrinéjant sritis C' ir D, o tada A ir C', gaunamas
taskas Z(3;7) ir tada — tas pats taskas X (1;5) (zr. pav. kair¢je).

7 ,Z‘\ C M
X , \\\ ] u < v
5 « S ' 2 2 2 2
A ~K D : u +h”<v +h

< B |~ : MU? < MV?
\\ \\\ T H

1 Yo - U u v 1%

T 3 9 :

Plokstumoje turint taskus U ir V', atkarpos UV vidurio statmuo dalija plokstuma j dvi pus-
plokstumes: vienoje yra taskas U, kitoje V. Paties vidurio statmens taskai yra vienodai nutole
nuo U ir V. Pirmosios pusplokstumeés taskai yra arc¢iau U nei V' (pavyzdziui, pagal Pitagoro
teorema — zr. pav. desingje), o antrosios — analogiskai yra arc¢iau V nei U. Taigi kiekviena sritis
gaunama, mokykla sujungus atkarpomis su likusiomis trimis, nubréziant ty atkarpy vidurio
statmenis ir imant atitinkamy pusplokstumiy, kuriose yra s$i mokykla, sankirtos dalj, esancig
Uzmoksliskese — duotajame 10 x 8 staciakampyje. Mokykla yra savo srityje, o staciakampio
viduje sritj riboja atitinkami vidurio statmenys, kuriy atzvilgiu tai mokyklai simetriskos kitos.

Vadinasi, triju mokykly taskai vienareikSmiskai nustatomi taip, kaip 7 dalyje. Taska,
atkarpos atzvilgiu simetriska duotajam, kaskart galima nustatyti pasitelkus vaizduote. Taciau
galima mastyti tiksliau. Pavyzdziui, gave taska Y (3; 1), pastebékime, kad sri¢iy A ir B bendra
atkarpa [ sudaro 2 x 1 staciakampiy jstrizainés. Todél [ statmena tokiy paciy, tik 90° kampu
pasukty staciakampiy jstrizainéms, jungiancioms taskus (3;1), (2;3) ir (1;5), o taskai (1;5) ir
Y (3;1) yra simetriski [ atzvilgiu. Budamas srityje A, taskas (1;5) ir yra ieskomas taskas X.

14. (B) 4

? Tarkime, kad apskritimai, kuriy centrai yra skaiciy tieses taskai “ N
1/

0, 1, 3 ir 6, nubrézti reikiamu budu (nebutinai taip, kaip parodyta w 5\6/
paveikslélyje), o ju spindulio ilgiai atitinkamai yra 7y, 79, 73 ir 74.

Apskritimai yra vieni kity iSoréje (gali nebent liestis). Intuityviai aisku, kad pirmasis
(is kairés pagal apskritimu centrus) apskritimas visas yra kairéje nuo antrojo — taip pat kaip
antrasis nuo treciojo, o Sis nuo ketvirtojo. Ieskodami sumos s = ry + ro + r3 + 4 didziausios
reiksmes, galime tarti, kad pirmasis apskritimas liecia antrajj. PrieSingu atveju didintume 7y,
kol imty liesti: pirmasis apskritimas vis tiek likty visas kairéje nuo antrojo, o s tik padidéty.
Analogiskai galime tarti, kad ketvirtasis apskritimas liecia treciajj.

Pirmojo ir antrojo apskritimy lietimosi taskas yra skaiciy tieséje, atkarpoje tarp ju centry
— tasky 0 ir 1, nutoles per r; nuo tasko 0 ir per ry nuo tasko 1. Todél suma ry + ry lygi Sios
atkarpos ilgiui 1. Analogiskai r3 4+ 1, = 6 — 3 = 3. Vadinasi, Siuo atveju

s = <T1+7’2)+(7’3+T4) = 1+3:4,

o didesnés reiksmes skaicius s jgyti negali.

Renkamés atsakymg B.
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!

? Pastebékime, kad skai¢ius a = 1/2y/3

-

Pasitikrinkime, ar ? dalyje teisingai nusprendéme, kad pirmasis apskritimas visas yra kairéje
nuo antrojo (galbiit lietia ji; patikrinimas kitoms apskritimy poroms analogiskas). Sie ap-
skritimai kerta skaiciy tiese atitinkamai taskuose 4r; ir 1+7y. Taskas 1 — ry negali buti
pirmojo apskritimo viduje, todél 1 — ry & (—ry; 7). Analogiskai r; & (1 — ro; 1+ ). Jei
ry >1—ry, tal —r; > 1 —ry ir r; > 1 4 9. Taciau sudéje Sias nelygybes, gauname priestara:
0 > 2. Vadinasi, r; < 1 — ry, ir musy intuicija ? dalyje buvo teisinga: pirmasis apskritimas,
visas budamas kairéje nuo savo vertikalios liestines taske 7, yra visas kairéje ir nuo antrojo
apskritimo vertikalios liestinés taske 1 — ro, taigi ir nuo antrojo apskritimo.

Sprendimg galime uzbaigti ir kitaip nei ? dalyje. Zinome, kad nelygybe r; <1 —17y yra
butina, kad du nagrinétieji apskritimai buty vienas kito iSoréje, bet ji ir pakankama, kad
pirmasis visas butu kairéje nuo antrojo (galbut liesdamas ji). Taigi ekvivalenti nelygybé r +
ro < 1 kartu su analogiskomis nelygybémis 7o +r3 < 2 ir r3 + r4 < 3 nusako visus teigiamy
skaiciy r; ketvertus, tenkinanc¢ius uzdavinio salyga (keturi apskritimai su duotais centrais vieni
kity iSoréje). Sias tris nelygybes galima apibendrinti tokiu teiginiu: du apskritimai yra vienas
kito iSor¢je (galbut liesdamiesi) tada ir tik tada, kai ju spindulio ilgiy suma yra ne didesné uz at-
stuma tarp juy centry. Nelygybé s < 4 yra pirmosios ir treciosios nelygybiy suma. Lengva rasti
tinkama r; ketverta, kuriam s = 4. Pavyzdziui, tinka r; = ry = 0,5, r3 =ry = 1,5.

15. @ Kitas atsakymas

nera

ool

2
5
3

=42 Y

natiralusis, kai D) N =21.3%

0ol

+

[NIES
el
[NIES
[SIE
w
=
N

= 2V/3.

Taigi atsakymas D netinka. Tadiau N israikoje pakeite 32 j 3%, analogiSkai gausime

4 —93.371.95.35 —9

00lus
ed[e2}

6.

W

.31t

=
N

1
=937

D=
W=

a=22-31.28 .3 =2-3

Vadinasi, teisingas atsakymas ne didesnis nei Ny = 2%- 35 Atsakymai A) 25N;, B) 32N,
ir C) 58N, yra didesni uz Ny ir negali biiti teisingi.
Renkameés atsakyma E.

Pertvarkykime duotajj reiskinj, jkeldami daugiklius po saknies zenklu:

\/\/22-3\/N=\/\/\/24-32-N:€/24-32-N.

Taigi turime rasti tokj maziausig naturalyjj /N, kad

21.32. N =d5,

kur skaifius @ naturalusis. (Ta patj gautume, lygybe 1/2v/3VN = a tris kartus pakeéle
kvadratu.) Skaicius a® turi dalytis i§ skaiciy 2 ir 3, todel i§ juy turi dalytis ir a. Tada a

dalijasi i§ 2-3, o a® —i8 (2-3)% =2%. 3% Vadinasi,
N =a®:(2"-3%) > (2% 3% :(2*.3%) =2*. 3"

Cia nelygybé N > 2*.36 virsta lygybe, kai a = 2-3. Taigi maZiausia tinkama skai¢iaus N
reiksmeé yra 2% - 36
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! Vienu $uoliu kengiira visada nusoka i§ balto langelio j pilka arba atvirksciai, taigi

'

-

16. (B) 14

dviem suoliais is savo langelio visada nusoka j tos pacios spalvos langelj. Todél
po varpo 100 = 50 - 2 duziy baltuose ir pilkuose langeliuose uztikrintai bus po
tiek pat kengury kaip pradzioje — po 8. Kengiiros uzims maziausiai du — balta
ir pilka — langelius, o tusciy langeliy bus ne daugiau nei 16 — 2 = 14.

Kita vertus, kiekviena i§ 8 ,baltalangiy“ kengury gali, vos kelis kartus atlikusi po du
Suolius, atsidurti kairiajame virsutiniame (baltame) langelyje, o po to kiekvienais dviem Suo-
liais vis j ji sugrizti. Tada po 100 duziy Sios 8 kenguros bus viename langelyje, o likusios 8
kenguros analogiskai gali visos atsidurti kitame (pilkame). Vadinasi, 16 — 2 = 14 langeliy po
100 duziy gali likti tusti, ir tai yra didziausias tusciy langeliy skaicius, kurj galima gauti.

17. @ Viena

SkaiCius @ = NI8NN dalijasi is 18 = 2 -9, taigi i$ 2 ir iS 9. Remiantis dalumo pozymiais,
skaic¢iaus a paskutinis skaitmuo N lyginis (dalijasi i$ 2), o skaitmeny suma

N+1+8+N+N=3N+9

dalijasi is 9. Skaicius 3NT+9 = % + 1 sveikasis, todél NV dalijasi i$ 3. Tik skaitmenys 0 ir 6 yra
lyginiai ir dalijasi iS 3. Pirmasis i$ ju netinka: a negali prasidéti skaitmeniu N = 0.
Vienintelé likusi reikSmé N = 6 tenkina uzdavinio salyga. To galima tiesiogiai netikrinti:

a = 61866 dalijasi iS tarpusavyje pirminiy skaic¢iy 2 ir 9, todel dalijasi iS jy sandaugos 18.

18. 2 arba 7

Du viduriniai langeliai turi net po 6 gretimus (bendra virsune su jais turin¢ius) langelius.
Taciau skaiciams 2, 3, 4, 5, 6 ir 7 yra po du skaicius, kurie duotojoje figuroje negali buti jiems
gretimi, todél tik po 5 skaicius, kurie gali. Pavyzdziui, skaiciai 2 ir 4 néra gretimi skaiciui 3,
ir tik 5 like skaiciai 1, 5, 6, 7, 8 gali buti jam gretimi. Taigi dviejuose viduriniuose langeliuose
tegali buti 1 ir 8. Skaicius 2, negretimas skaiciui 1, yra arba virSutiniame, arba apatiniame
langelyje, kaip ir skaicius 7, negretimas skaiciui 8. Vadinasi, X yra vienas is skai¢iy 2 ir 7.

Nors tai nebutina, pateikiame viena galima langeliy uzpildyma (7Zr. pav.).
Remiantis gautomis iSvadomis, galima patikrinti, kad tinkamy uzpildymy téra ke-
turi.

(S8 [9V]

[no]oo]i=]|~]
o |

19. @ Kitas atsakymas

Turime 10 skirtingy naturaliyjy skaiciy, tarp kuriy lygiai penki dalijasi i$ 5 ir lygiai septyni —
is 7. Kai kurie i$ ju gali dalytis iS abiejy pirminiy skaic¢iy 5 ir 7, taigi is 5-7 = 35. Jei buty
daugiausiai vienas skai¢ius, dalus i$ 35, tai be jo turétume dar bent (5 — 1)+ (7 —1) = 10
kity. Vadinasi, bent du skaiciai dalijasi is 35, ir n > 35 -2 = 70.

Kita vertus, reikSmé n = 70 yra galima. Ja gauname, imdami skaic¢ius 35 ir 70, dar tris
skaic¢iaus b kartotinius 5, 10, 15 ir dar penkis skaic¢iaus 7 kartotinius 7, 14, 21, 28, 42.

Vadinasi, maziausia galima n reiksme yra 70.
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20. (E) 10

Net nezinant rutulio turio formulés %7r7"3, galima suvokti, kad k karty sumazinus rutulio spin-
dulj, turis sumazéja k® karty. Taip buty su bet kokia erdvine figiira, kurios tiesinius matmenis
sumazine k karty gautume panasia (tos pacios formos, bet nebutinai to paties dydzio) figura.

Taigi sitily kamuolio spinduliui sumazéjus du kartus, jo tiiris sumazéjo 2% = 8 kartus.
Senelei liko % siuly, tad sunaudojo % juy. Siuly liko 7 kartus maziau, nei sunaudota 70-iai

kojiniy. Vadinasi, is likusiy siuly senelé gali numegzti 70 : 7 = 10 kojiniy.

21. B) B

Ateivius zymeékime i$éjimy, kuriuos jie saugo, raidémis. @ @
Tarkime, kad sferiniai ateiviai yra teisuoliai. Ateiviy B ir F % C
atsakymai reiskia, kad kapitonas yra A arba C bei kad jis yra A
arba E. Tada jis tegali buti A. Taciau neskubékime daryti isvady.
Siuo atveju kubiniai ateiviai D ir E yra melagiai, taciau pasaké tiesg,
kad kapitonas A néra jiems gretimas. Vadinasi, teisuoliai yra ku- ¥ E
biniai ateiviai. Ateivis A pasakeé tiesg, tad kapitonas yra B arba F.
Tai ne F, nes tiesa pasaké ir E. Vadinasi, kapitonas yra ateivis B.

Ateivius zymeékime kaip ! dalyje. Bene greic¢iausias budas nustatyti, kas sumelavo, yra nagrinéti
priesingus ateivius B ir E. Jei B pasake tiesa, tai ja pasake ir E. Taciau taip negali buti, nes
jie skirtingos formos. Taigi B sumelavo, sferiniai ateiviai yra melagiai, o kubiniai — teisuoliai.
Toliau kapitonas nustatomas, pasirémus bet kuriy dviejy i$ ateiviy A, C, E atsakymais.

22. 30

Pusé mazojo skritulio jbrézta j didziojo skritulio ketvirtj. Atitinkamus spindulio ilgius
pazymékime r ir R, o skrituliy plotus — s ir S. Tada s = 2 - 12 = 24, o turime rasti %
Pazymeékime taskus, kaip parodyta paveikslélyje. Cia pusskritulio
spindulys OH yra statmenas jo liestinei C'D. Taigi OH = r yra at-
stumas tarp lygiagrec¢iy atkarpy AB ir C'D. Skritulio ketvirtj nusako
LZACD = 360° : 4 = 90°. Kadangi AB | CD, tai LCAB = 90°. A B
Trikampis ABC' statusis, o jo krastiniy ilgiai yra AB = 2r (pusskritulio VJ
skersmuo), AC' = r (atstumas tarp atkarpy AB ir CD), BC = R (skritulio I D

ketvircio spindulys). Tai lengva ir nuspéti, praleidus ankstesnius sampro-
tavimus. Liko pasiremti Pitagoro teorema:

S R*  5mr? 5 5-24
R = BC® = AB*+AC? = (2r)’ 41" = 5%, S =7 08

23. (C) 3-2% ir 5. 2%

Vienu éjimu skaiciai a ir b, kuriems a > b > 0, pakeiciami skaiciais a + b ir a — b, kuriems ir vel
a+b>a—>b>0. Taigi skaiciai lentoje visada liks teigiami ir skirtingi. Nustatykime taisykle,
kaip pasikeicia skaiciai po kiekvieny dviejy éjimuy:

(a, b) = (a+b, a—b) = ((a+b)+(a—0), (a+0b)— (a—0b))=(2a, 2b).
Vadinasi, dviem éjimais turimi skaiciai tiesiog padvigubinami. Per 50 = 25 - 2 ¢jimy skaiciai 3
ir 5 padvigubinami 25 kartus, ir taip gaunami skaiciai 3 - 2%° bei 5 - 22°.
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Jei visi budai nuimti plytas buty vienodai tikétini, tai ieSkoma tikimybé buty lygi tinkamy
budy skaiciaus ir bendro buduy skaiciaus santykiui (zr. 2025 m. Junioro grupés 24 uzdavinj).
Taciau ¢ia neturime pagrindo taip manyti: Kajus atsitiktinai renkasi ne viena is budy nuimti
plytas, bet kiekvieno éjimo metu — vieng i§ leidziamy nuimti plyty. Uzdavinj spresime kitaip.

Pirmuoju éjimu nuimama viena i$ plyty I ir II. Prie$ nuimant plyta IV, turi buti nuimta
ir antroji is ju. Todél yra du (nesutaikomi) jvykiai, kai treciuoju éjimu nuimama plyta IV:
juos nusako pirmuyjy triju nuimamy plytu sekos (I, I, IV) ir (II, I, TV).

Renkantis atsitiktinai tarp plyty I ir II, tikimybé pirmaja nuimti plyta I lygi p; = % Ja
nuémes, Kajus rinksis tarp plyty II ir III, ir plyta II nuims vélgi su tikimybe p, = % Taip
nutikus, trec¢iuoju éjimu galés nuimti bet kurig is trijy likusiy plyty, taigi plyta IV nuims su
tikimybe p3 = % Tikimybeés ps ir p3 salyginés — gaunamos tarus, kad ankstesniais ¢jimais jau
nuimtos tam tikros plytos. [vykio (I, II, IV) tikimybé lygi pipops = 15. Dél simetrijos jvykio
(IT, I, IV) tikimybeé tokia pati, o ieSkoma jvykio (x, %, IV, *, %) tikimybé lygi é + % = %.

25. (D) 52

? Tris i$ 8 duotyjy tasky galima pasirinkti C3 = % = 56 budais. Taciau G F
trikampio negausime, kai trys taskai yra vienoje tieséje. Taip bus, jei >
pasirinksime tris is keturiy tasky A, B, C, D, vieng i$ jy atmesdami. H
Taigi 4 i$ 56 budy néra tinkami. Galima nuspéti, kad jokie kiti trys is b =

!

e

8 tasky néra vienoje tiesé¢je. Gauname 56 — 4 = 52 trikampius.

Trys taskai yra trikampio virsunes tada ir tik tada, kai néra vienoje ties¢je. Nagrinékime du
tasky ketvertus: A, B, C, D ir F, F', G, H. Renkantis tris i$ 8 tasky, yra du atvejai: visi trys
taskai yra is to paties ketverto arba du yra is vieno ketverto, o treciasis — is kito.

Pirmuoju atveju imdami tris pirmojo ketverto taskus, trikampio negausime, nes jie buty
vienoje ties¢je. Taciau pasirinkus tris antrojo ketverto taskus visais 4 budais, jie nebus vienoje
tieséje: kitaip toji tiesé kirsty apskritimag trijuose taskuose. Taigi ¢ia gauname 4 trikampius.

Antruoju atveju du taskus imdami iS pirmojo ketverto, uztikrintai gausime trikampj:
pusapskritimio taskai F, F', G, H yra vienoje puséje nuo skersmens AD, taigi néra tieséje AD
kartu su skersmens taskais. Du is tasky A, B, C, D ir viena is$ tasky E, F, G, H galima
pasirinkti C%-4 = 24 budais. Gauname 24 trikampius. Taip pat trikampj visada gausime, du
taskus imdami is antrojo ketverto: atitinkamos pusapskritimio stygos tiesé visa bus apskritimo
iSoréje, isskyrus pacia styga, tad neis per A, B, C' arba D. Gauname dar 6-4 = 24 trikampius.

Vadinasi, iS viso yra 4 4+ 24 + 24 = 52 tinkami trikampiai.

26. (C) 8

Léja ir Linas per 20 min = % h spéjo nuvaziuoti 18 - % = 6 km bei 12 - % = 4 km, ir juos
skyré 2 km. Tada jie vaziavo vienas priesais kita, kol susitiko po 2 : (12 4+ 18) = % h, t.y.
po % = 4 min. Taigi Léja ir Linas atitinkamai vaziavo j vieng puse 20 min ir 20+4 = 24 min,
jabi 20-2 =40 min ir 24 -2 = 48 min, o Léjai prie namy teko laukti 48 — 40 = 8 min.
Léja nuvaziavo is tasko A j taska B, tada atgal is B | taska C, kur sutiko Ling, ir is C' | A.
Atstumus AB = AC+CB, BC ir CA ji jveiké atitinkamai per 20 min, ¢ min ir (20 —¢) min.
Linas buvo pusantro karto létesnis (18 : 12 = 3 : 2) ir per (20 + ¢) min tejveiké atstuma AC.
Taigi (20+1¢):(20—¢) =3:2 ir t =4 (min). Susitike taske C, vaikai atstuma C'A iki namy
iveiké per 20—t = 16 min ir 20+¢ = 24 min. Taigi Léja Lino prie namy lauké 24—16 = 8 min.
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27. (D) 95

? 15 skaiciaus u = AB = 104 + B (¢ia A # 0) gautas skai¢ius A. SkaiGius u sumazéjo

per u — A — savo dalimi, lygia % =1- %. Si dalis ir atitinkamas procenty skai¢ius

a= % - 100 yra tuo didesni, kuo mazesné skaiciaus u dalis % liko, taigi kuo didesnis jai

atvirkstinis skaicius % = 10 + % Savo ruoztu didziausig galimag 10 + % reikSme gausime,
imdami kuo didesnj B ir kuo mazesnj A, t. y. B =9, A = 1. Vadinasi, didziausig a gausime,
kai skaicius ug = 19 sumazéja iki Ay = 1, ir taip lieka 1—19 jo dalis. Tai maziau nei % = 10%
ir tik Siek tiek daugiau nei % = 5% skaiciaus ug. Taigi uy sumazéja daugiau nei 90% ir tik
siek tiek maziau nei 95%. Tada didziausia a reikSmé ag = “OU;OAO -100 = 15-100 yra tarp C) 90
ir D) 95, o i$ akies galime spéti, kad ji yra gerokai aréiau antrojo i$ $iy skaiciuy.

Renkamés atsakymag D.

! Uzbaikime ? dalies sprendima grieztai patikrindami, kad didziausia galima skai¢iaus a reiksmé
ag = % =100 € (90;95) yra arciau skaiciaus 95 nei skaiciaus 90. IS tiesy, ji yra nutolusi nuo

skaiciaus 90 per }—S -100 — 90 = %, o nuo skaiciaus 95 tik per 95 — }—S -100 = 1%.

28. (&)
' 3

! Kiekvieno astuonkampio kampy suma lygi 7 - (8 — 2) = 6. Todél
taisyklingojo astuonkampio kiekvienas kampas lygus a = 67 : 8§ = %”.

Nuspalvintos figuros krasta, kurio ilgj turime rasti, sudaro apskritimy
8 lankeliai. Nagrinékime bet kurj vieng is jy ir raskime jo ilgj [.

Apskritimo, kurio spindulio ilgis yra 1, kiekvienas lankas lygus atitinkamam centriniam
kampui (radianais). Paveikslélyje | = ZDBE ir AD = BA=BD =BE=CB=CE=1
(duotyjuy apskritimy spinduliai). Lygiakraséiy trikampiy ABD ir BCE kampai lygus Z:

3"

2 2
a=4ABC=%+4DBE+%, z=4DBE=a—7T=7r<3—)=”.

3 4 3 12
o o o . _ . 8T 2w
Gavome kiekvieno is 8 lankeliy ilgj. Nuspalvintos figuros perimetras lygus 8/ = -3

29. (A) —45

| Teskomg sumg pazymeékime s. Padalykime lentele j staciakampius
ir jraSykime juy skaic¢iy sumas kaip virsutiniame paveikslélyje. Na-
grinékime 4 x 4 kvadrata, kurio apatiné eiluté nudazyta pilkai. Jos
skaic¢iy suma pazymékime c. Kvadrato baltosios srities skai¢iy suma
lygi 0, todél jo visy skaic¢iy suma yra c¢. Tada s = b+ c. Dél
simetrijos analogiskai gaunama, kad s = a 4 ¢. Pasalinus kvadrato
kairiausia stulpelj, likusiy skai¢iy suma lygi 0. Todél ir Sio stulpelio
skaiciy suma lygi c¢. Vadinasi, c+a+45=0 ir s =a+c= —45.

11 Ieskoma sumg pazymeékime s. Lenteléje nubrézkime Sesis 3x4 ir 4x 3
staciakampius (apatinis pav.). Dui$ jy persidengia dviem langeliais.
Uzrasius kiekvieno staciakampio 12 skai¢iy, gaunami lentelés visi 70
skaiéiy, tik persidengimo skaiciai 20 ir 25 uzrasomi po antra karta.
Visus 72 skaic¢ius sudéjus, gaunama suma 0, nes tokios yra Sesiy
staciakampiy skaiciy sumos. Taigi s+ 20+ 25 =0 ir s = —45.
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30. (B) 54

? Trikampio XY Z plotg zymésime Sxyz.

Atkarpos AD vidurio taska pazymékime O. Galima nuspéti, kad atkarpa AD yra lygia-
greti su atkarpomis BC' ir E'F bei yra per vidurj tarp ju. Tada trikampio OBC' aukstiné is O
yra du kartus trumpesné uz trikampio PEF aukstine is P, o jy atitinkamos krastinés BC' ir
EF lygios. Taigi Sopc = Sper : 2 = 32. Galima nuspéti, kad atkarpos OA, OB, ..., OF
dalija Sesiakampj ABCDEF | 6 lygius trikampius. Tad jo plotas S lygus 6Spopc = 192.
Be to, Sapp = Sosp, Spcp = Socp (trikampiai turi po bendra krastine, i kuria nuleistos
lygios aukstinés). Vadinasi,

Sapp + Spcp = Sosp + Socr = Sopc = 32,

Sapr =S — Sprr — Sppr — (Sapp + Spcep) = 192 — 64 — 42 — 32 = 54.

F FE
AD
B P C

| Taisyklingojo Sesiakampio virstinés visada priklauso vienam apskritimui, kurj dalija i 6 lygius
lankus (pagal 6 centrinius kampus, lygius 27 : 6 = 7). Musy atveju Sie lygus lankai uztikrina,
kad taskai A ir D dalija apskritima i pusapskritimius (po tris lankus kiekviename is ju), o
atkarpa AD yra skersmuo ir eina per apskritimo centra O. Savo ruoztu lygus lankai AB,
CD, DE ir F'A uztikrina simetrijas (skersmens AD vidurio statmens ir tieses AD atzvilgiu),
dél kuriy atkarpos BC' ir E'F yra lygiagrecios su atkarpa AD ir nutolusios nuo jos tuo paciu
atstumu h.

Sesiakampio ABCDEF krastinés ilgj pazymékime a. Sesi spinduliai OA, OB, ..., OF
dalija sesiakampij i 6 lygius trikampius (pagal dvi krastines — apskritimo spindulius — ir kampa
tarp ju). Trikampio OBC virsuné O (kaip ir visa atkarpa AD) nutolusi nuo jo krastinés BC
atstumu h. Todél jo plotas lygus %ha, o Sesiakampio ABC'DEF plotas S lygus 6 - %ha = 3ha.

Trikampio PEF virsuné P nutolusi nuo krastinés FF' atstumu 2h, todél jo plotas S; = 64
lygus L -2h-a = ha = 2. Vadinasi, S = 64 - 3 = 192. Trikampiy ABP ir DCP virsiinés A

2 3"
ir D nutolusios nuo krastiniy BP ir C'P atstumu h, todél jy ploty suma Sy lygi

1 1 1 1 1 S 192

Trikampio APF plotas lygus

S—51—5,—42=192 — 64 — 32 — 42 = H4.



Atsakymai

Uzdavinio nr.  Atsakymas
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